Ezt kéne tudni II.    (
1. Számsorozatok

Korlátos számhalmazok: Az M halmaz korlátos, ha alulról is és felülről is korlátos.

Pl: 

1. A korlátos intervallumok korlátos halmazok. Ha a,b ( R, a<b, akkor az M=[a,b] intervallum korlátos halmaz: 


Inf M=min M=a, sup M =max M=b

2. N alulról korlátos, mert inf N= min N =0. Felülről nem korlátos, tehát N nem korlátos halmaz.

3. Z,Q,R, nem korlátos halmazok.

1. Korlátosság

Felső korlát: Ha M-nek van felső korlátja, akkor felülről korlátos. Ha M felülről korlátos, és felső korlátja M-hez tartozik, akkor azt M legnagyobb elemének nevezzük. Jele maxM

Alsó korlát: Ha M-nek van alsó korlátja, akkor alulról korlátos. Ha M alulról korlátos, és alsó korlátja M-hez tartozik, akkor azt M legkisebb elemének nevezzük. Jele: minM

Monotonítás

Az an sorozat növekvő, ha 
an ( a n+1 

Szigorúan növekvő, ha 
an < a n+1
Csökkenő, ha 


an ( a n+1
Szigorúan csökkenő, ha 
an > a n+1
Az an sorozat monoton, ha növekvő (szig. növ.), vagy csökkenő (szig. csökk.) .

2. Részsorozat

Határérték

Torlódási pont: legyen D ( R. Az ( ( R a D halmaz torlódási pontja, ha ( bármely környezete a D \ {(} halmaz legalább egy pontját tartalmazza. Az ( ( R akkor és csak akkor torlódási pontja a D halmaznak, ha az ( bármely környezete a D halmaz végtelen sok pontját tartalmazza.

Határérték: az an számsorozat határértéke az a szám, ha az a bármely környezete bizonyos tagtól kezdve a sorozat összes tagját tartalmazza.

Divergencia: Cauchy: a sorozat konvergens, ha létezik egy olyan ( (nű) küszöbszám, hogy bármely ( > 0 –ra a (-nél nagyobb indexű tagok határértéktől való eltérése (-náál kisebb.

Ha egy sorozatnak van határértéke, akkor az konvergens sorozat.

Ha egy sorozatnak nincs határértéke, akkor az divergens sorozat.

Unicitás: Konvergens sorozatnak csak egy db határértéke van. 

3. Nevezetes sorozatok határértékei

4. Konvergens sorozat tulajdonságai

A konvergens sorozat korlátos. 

A konvergens sorozatnak minden részsorozata is konvergens és u.a. a határértéke, mint az eredeti sorozatnak.                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                        

5. Műveletek konvergens sorozatokkal

Ha egy sorozat monoton és korlátos, akkor konvergens. Ha a sorozat monoton növekvő, a felső korlátok közül a legkisebb lesz a határértéke. 

Ha a sorozat monoton csökkenő, akkor az alsó határok közül a legnagyobb lesz a határértéke.

Korlátos sorozatból mindig kiválasztható legalább egy konvergens részsorozat. 

Konvergencia kritériumok: 

1/ szükséges feltétel -> korlátosság

2/ elégséges feltétel -> korlátos és monoton

EULER-féle sorozat

